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Exempel 1.15 PBU

X3
3

X2 +x+1

Finn en primitiv funktion till

L 6sning
Polynomet i taljaren har samma grad som polynomet i namnaren. Darfor maste
uttrycket polynomdivideras, och man far att:

x® e x>+ X+1
X3+ X2 +x+1 x>+ x> +x+1
Faktorisering av namnaren sker genom att” gissa’ att en rot & x = -1. Dakan
(x +1) faktoriseras ut:
X° + X2 +x+1=(x+1)(x? +1)
Darfor skall det ga att skriva om:
x2+x+1 A L Bx+C

CHx2+x+1l x+1 x2+1
Sétt uttrycket i hogerledet pa gemensamt brakstreck:

A  Bx+C _ x*(A+B)+x(B+C)+ A+C

x+1 x*+1 X2+ X2 +x+1
Identifiering ger ekvationssystemet:

1A +B =1 <?)

i B +C =1 (x)

I +C =1 (konst)

som har 16sning A =B = C =% Damed ges den primitiva funktionen av:

leel x+1 0
ot e S
X3+ X7+ x+1 2é6x+1 x? +1ﬂg

—x-—a?n|x+]|+ g 2x | 1 O 9
e2x +1 X*+lg g

= X- E§n|x+]j +Eln(x2 +1)+ arctan xg



